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1. 两位数乘法方法

公式：

示例：

计算中间项：

（保持首项不变，中间项为两数交叉相乘的和，末项不变；例如 ）

2. 平方与平方根的性质

(a) 一个数是完全平方数的前提：末位数字为0、1、4、5、6、9；若末位是2、3、7、8，则不是完全平方数。

(b) 若数的末位是1，其平方根的末位为1或9。

(c) 若数的末位是4，其平方根的末位为2或8。

(d) 若数的末位是5或0，其平方根的末位为5或0。

(e) 若数的末位是6，其平方根的末位为4或6。

(f) 若数的末位是9，其平方根的末位为3或7。

3. 质数相关

(a) 判断质数的方法：

求该数的近似平方根，用小于此平方根的所有质数去除它；若都不能整除，则该数是质数。

I

AB × CD = AC[AD +BC]BD

63 × 46 = 24[36 + 12]18

24[48]18
2(4 + 4)(8 + 1)8 = 2898

算术解题捷径



示例(i)：判断359是否为质数

近似平方根≈19，小于19的质数有2、3、5、7、11、13、17

359不能被这些质数整除，因此是质数。

示例(ii)：判断 是否为质数

的余数为0，因此 不是质数。

(b) 1到50之间有15个质数。

(c) 1到100之间有25个质数。

(d) 1到1000之间有168个质数。

4. 整除性质（ 型）

若数的形式为 ，且 为奇数，则该数能被 整除。

5. 余数性质（ 型）

的余数恒为1。

6. 余数性质（ 型）

(a) 若 为偶数，余数为1；

(b) 若 为奇数，余数为 。

7. 无限嵌套根式的计算

(a) 

(b) 

(c) 

(d) （ 为 的重复次数）

注：若 的因数为 和 型，则 ， 。

8. 因数相关计算

(a) 若 （ 为质数），则 的因数个数为 。

示例：求90000的因数个数

因数个数 = 

(b) 若 （ 为质数），则 的互质因数集合为 。

(c) 若 （ 为质数），则 的因数和为 。

9. 求和公式

前 个自然数的和：
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90000 = 2 ×2 3 ×2 5 ×2 10 =2 2 ×4 3 ×2 54
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N = a ×n b ×m cp a、b、c N [(n+ 1)(m+ 1)(p+ 1) − 1 + nm+mp+ pn+ 3mnp]

N = a ×n b ×m c ×p … a、b、c N ​(a−1)(b−1)(c−1)
(a −1)(b −1)(c −1)n+1 m+1 p+1

n ​2
n(n+1)

 



前 个自然数的平方和：

前 个自然数的立方和：

前 个奇数的和：

前 个偶数的和：

10. 整除规则

除

数
整除条件 示例

2 末位为0、2、4、6、8 -

3 各位数字之和能被3整除 -

4 末两位能被4整除 -

5 末位为0或5 -

6 能同时被2和3整除 -

7 末位乘2后，与剩余部分的差能被7整除
99995： → → （98能

被7整除）

8 末三位能被8整除 -

9 各位数字之和能被9整除 14526： （18能被9整除）

10 末位为0 -

11
偶数位数字和与奇数位数字和的差为0或11

的倍数
12342：偶位和 ，奇位和 ，差为0

12 能同时被3和4整除 -

13 末位乘4后，与剩余部分的和能被13整除 876538：逐步计算后结果为13（能被13整除）

14 能同时被2和7整除 -

15 能同时被3和5整除 -

16 末四位能被16整除 -

17 末位乘5后，与剩余部分的差能被17整除 294678：逐步计算后结果为0（能被17整除）

18 能同时被2和9整除 -

19 末位乘2后，与剩余部分的和能被19整除 149264：逐步计算后结果为19（能被19整除）

20 末两位能被20整除 -

n ​6
n(n+1)(2n+1)

n ​( 2
n(n+1) )

2

n n2

n n(n+ 1)

9999 − 2 × 5 = 9989 998 − 2 × 9 = 980 98 − 2 × 0 = 98

1 + 4 + 5 + 2 + 6 = 18

2 + 4 = 6 1 + 3 + 2 = 6
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